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Soitf la fonction définie sur] 0 ; 4o [ parf (x) = 22Irlx

X+ X

In In x

1. Montrer que pour tout> 1, —2 <f(X)s —
X X

2.a CaIcuIerI='[2 Inde etJ J' Inx

(on pourra utiliser une mtegratlon par partlesrprcmte derniére).

b. En déduire un encadrement de lq‘zé f(x)dx.
3. La figure ci-dessous représente la courbe repréenidef (unités graphiques : en abscisse 1 cm pour 1,@mtérdonnées
4 cm pour 1 unité). On considére I'ensemble destpd(x ; y) tels que :{ 52 ;i ‘: ) et on note A son aire.

0,6

0,5

7 —

2R N T | i

PPPPP

/
/
/
/
[

A I'aide de I'encadrement trouvé atb2donner un encadrement de A encm

CORRECTION
1. f(x)_m_2><_x—1 In x
X (x+1
six> 1, Inx>0,x— 1> 0 ex? (x + 1) > 0 dond (x) > X
X
Inx_ 1-x
f-—~=
X  X(x+1
six>1, Inx>0, 1—x<Oetx(x+1)>0doncf(x)<|n—X
X
a fortiori : In_2x <f(X)< In_x
X X
1 ‘.3
2.a 1=|=(nx)? =(n2
307| =3y
| -1 4-1
J—[7(Inx)} 2?dx
4
J= [—1 Inx)} [} ——In4+—ln2——1 1
X X, 2 4 2
j=1
4
2.b. les fonctiond , x — In_2x etx - Inx sont continues sur [2 ; 4] dong X < | soit :115 K< g(ln 2)?
X X

2.b. L'aire demandée est égale a K
Les unités graphiques sont 1 cm pour 1 unité ecisdeset 4 cm pour 1 unité en ordonnée dona.l= 1x 4 cm?
donc 1< A< 6 (In 2)%en cnf



